KALKULUA - IDATZIZKO FROGA 3 (A eredua)

IZEN-ABIZENAK:

TALDEA:

Ariketa 1 Ariketa 2 Ariketa 3 | Ariketa4 | Guztira

Azterketaren iraupena: Ordu 1

1.- Adierazi hurrengo integralak inpropioak diren ala ez. Integral inpropioa
izatekotan, zehaztu bere puntu singular guztiak:

ssinx-Lx
a) - dx
! e*—e
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b) !L—’;
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arctan x
) !(x—l)(x2+x) X

(1.5 puntu)
a) [ f(x)dx non )= X g uxe(La]
1 e -e
R .
At@er baina tim f ()~ lim 2D g0y im L 2SI 21 ez da puntu
x—1t x—1" e’ —e x-1" e e

singularra.

Beraz, ez da integral inpropioa.
b) If(x)dx non f(x):&eR vx e (0,0) — {1}
0

co puntu singularra da

Af(0)eR eta Af(1)eR

lim f(x)=i=0 = x=0 ez da puntu singularra.
x—0" —00




lim £ (x) = o0
. — x=1 puntu singularra da.
lim f(x) =—o

x—1"

Integral inpropioa da.

arctan x

mGR VXE(0,00)—{].}

c) jf(x)dx non f(x)=
0

co puntu singularra da

Af(0)eR eta Af1)eR

lim £ () = lim —@X___im X __1 = x=0 ez da puntu singularra.
x—0" x—0" (x_]_)x(x+1) x—>0" —X

lim f(x) ~ lim =—lim——: .
X1 ol (x-1)2 8 x1x-1 lim f(X)=-o0

x—1"

z lim f (x) = o0
4 7T, 1 x—1" -
==lim = = x=1 puntu singularra da.

Integral inpropioa da.



2.- lzan bitez g:R —>R eta f:R* >R jarraituak diren bi funtzio. Adierazi,
arrazoituz, hurrengo emaitzak zuzenak izan daitezkeen:

a) f g(x)dx = 3x
b) T g(x)dx =3
C) jf f(x,t)dt =3x

d) j.o f(x,t)dx = 3x

(Puntu 1)

2
a) Ezinezkoa da. _[g(x)dx = ktea.
1
b) Izan daiteke. J‘ g(x)dx integral inpropio konbergentea litzateke kasu horretan.
1

c) lzan daiteke. J' f (x,t)dt x parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
1

da.

d) Ezinezkoa da. J‘ f (x,t)dx t parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
1

da.



integrala emanik:

3. IL
' 5 v X(4—=X)

a) Aztertu inpropioa ote den, eta adierazi, dagokionean, bere puntu
singularrak.

b) Kalkulatu

(1.5 puntu)

a) [ f(x)dx non f(x)= eR Vxe(0,4)

1
JX(4-Xx)
Af(0)eR eta Af(4)eR

lim f(x)=0c = x=0 puntu singularra da.

x—0"

lim f(x)=0 = x=4 puntu singularra da.

X—4"

Beraz, integral inpropioa da.

b) jf(x)dx:ff(x)dx+[f(x)dx non O<a<4

_f ax :_[ o =1I—dx =arcsin(X;2j+K
VX@E-x) 7 a-(x-2)? 2 1—(x—2j2 2

2

Orduan:

4

[ £ (x)dx=arcsin (%Zj

a

: . (x—zj
+arcsin| ——
0 2
. - ] ) . (a=2
=arcsin (Tj —arcsin (—1) +arcsin (l) —arcsin (Tj =

= —arcsin(-1)+arcsin (1) = 2arcsin (1) = 2-% =r



1
4.- a) Kalkulatu F(a):J.tan(ax)dx Vae{o,%j
0

b) Aurreko emaitzatik abiatuz, eta deribazio parametrikoa erabiliz, kalkulatu

1
X

e
0 cos’ (4)

dx

(2 puntu)

L (cos(ax))
a

i _L(cos(a)) Vae{o g]
"2

a) F(a)= jltan(ax)dx =—
0 0 a

b) Aurreko emaitza a parametroarekiko deribatuz:

F'(a) :I X e a-tan(a) + L(cos(a)) ac {Ogj

cos” (ax) a’
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KALKULUA - IDATZIZKO FROGA 3 (B eredua)

IZEN-ABIZENAK:

TALDEA:

Ariketa 1 Ariketa 2 Ariketa 3 | Ariketa4 | Guztira

Azterketaren iraupena: Ordu 1

1.- Adierazi hurrengo integralak inpropioak diren ala ez. Integral inpropioa
izatekotan, zehaztu bere puntu singular guztiak:

1 .
SR L
0

b) J’f dx

5 COSX —sin x

1 .
arcsin x
c) j

X
(2x* = x)

0

(1.5 puntu)

a) jlf(x)dx non f(x)=5i¥eR vxe (0]

Af(0)eR baina lim f(x)=1 = x=0 ez da puntu singularra.
x—0"

Beraz, ez da integral inpropioa.

R vXe[o,ﬂ]-{g}

b) [ f(x)dx non f(x)=————
1 COS X —Sin x

lim f(x)=—o0
Af (ZjeR eta . * — x=2 puntu singularra da
4 lim f(x)=o0 4

Integral inpropioa da.




1

g arcsin x
) [ 1000 109=FE e VXG(O,l]—{E}

Af(0)eR eta ,fo(%je]R

arcsinx . X .
I 1 = x=0 ezdapuntusingularra.

lim f(x)=lim
x—0* x—0* (2)(—1))( x—0" —X

(1 lim f (x) =—o0
arcsin 2 or 1 L 1
Iin}f(x)~lin}1—=—?lin}ﬁ = I'Zf ~ = x=3 puntu
e 2= (2x=0) wy SX it (x) =0
2

singularra da.

Integral inpropioa da.



2.- lzan bitez g:R >R eta f:R* >R jarraituak diren bi funtzio. Adierazi,
arrazoituz, hurrengo emaitzak zuzenak izan daitezkeen:

a) I g(x)dx =o0
b) f g(t)dx = 3x
c) jf f(x,t)dt =3t

d) f f(x,t)dx = 3t

(Puntu 1)

a) lzan daiteke. J' g(x)dx integral inpropio dibergentea litzateke kasu horretan
1
4
b) Ezinezkoa da. '[g(t)dx t parametroaren mende definituriko integral parametrikoa da.
0

c¢) Ezinezkoa da. J. f (x,t)dt x parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
1

da.

d) Izan daiteke. I f (x,t)dx t parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
1

da.



4
3.- integrala emanik:
!x/—x +6x-8

a) Aztertu inpropioa ote den, eta adierazi, dagokionean, bere puntu
singularrak.

b) Kalkulatu

(1.5 puntu)
1

J=-x?+6x-8

a) ff(x)dx non f(x)= eR Vxe(2,4)

Af(2)eR eta Af(4)eR

lim f(x)=0c = x=2 puntu singularra da.
x—2"

lim f(x)=0c = x=4 puntu singularra da.
X—4"

Beraz, integral inpropioa da.

b) jf(x)dx jf(x)dx+jf(x)dx non 2<a<4

X dx _
I\/—X2+6X—8 :j\/l—(x—B)z =arcsin (x—3)+K

Orduan:
: a 4
'[ f (x)dx = arcsin(x—-3)|, +arcsin(x—3)|_ =
2
=arcsin(a—3)—arcsin(—1)+arcsin(1)—arcsin(a—3)=

=—arcsin(-1)+arcsin (1) = 2arcsin (1) = 2-% =7



Ya>0

b) Aurreko emaitzatik abiatuz, eta deribazio parametrikoa erabiliz, kalkulatu

jf dx
o (¢ +1)°
17 dx 1 x|
a) I(a —————=—arctan| = | =—= Va>0
)()IX+a aI (xzﬁ (\Ejo 2Va
P14 =
Ja
b) Aurreko emaitza a parametroarekiko deribatuz:
¢ dx r
I'(a)=| - =— va>0
@ '([ (x? +a)2 42"
Eta deribazio parametrikoa errepikatuz:
3z ¢ dx 37
1" dx = va>0 = = va>0
(a)= I | -

(x*+ a) 8a™

Eta a =1 baliorako:

(2 puntu)



KALKULUA - IDATZIZKO FROGA 3 (D eredua)

IZEN-ABIZENAK:

TALDEA:

Ariketa 1 Ariketa 2 Ariketa 3 | Ariketa4 | Guztira

Azterketaren iraupena: Ordu 1

1.- Adierazi hurrengo integralak inpropioak diren ala ez. Integral inpropioa
izatekotan, zehaztu bere puntu singular guztiak:

1

Lx
a dx
) -([xz—l
sin x
b)
I ke
arctanx
0 |7
(1.5 puntu)
‘ Lx
a) [f()dx non f(x)=— (R Vxe(0))
X J—
0
Af(0)eR eta Af()eR
lim f(x)=w = x=0 puntu singularra da.
x—0"
Ilmf(x)~I|m x2—1 =lim 1 1 = x=1 ez da puntu singularra.
-1 xrx+1 2
Integral inpropioa da.
‘ sinx
b) | f(x)dx non f(x)= eR Vvxe(011
! o (0]
Af(0)eR eta I|m f(x)~ lim X __iimX-0 = x=0ezda puntu singularra.

= (@) o0 Jx




Beraz, ez da integral inpropioa.

) f f(x)dx non f(x) = arc)t;‘“ XeR vxe[-1,0)—{0}

co puntu singularra da

. X
f(0)eR eta limf(x)~lim—=Ilim=
’Zf ( )E X—0 ( ) X—0 x2 x—0 X lim f(x)z_oo

x—0"

lim f (x) = oo
= ° = x=0 puntu

singularra da.

Integral inpropioa da.



2.- lzan bitez f:R >R eta g:R* >R jarraituak diren bi funtzio. Adierazi,
arrazoituz, hurrengo emaitzak zuzenak izan daitezkeen:

a) jl f (t)dx = 3x

-1

b) ff(x)dx=1
C) Tg(x,t)dt=3(x+t)

d) Tg(x,t)dx =t

(Puntu 1)

1

a) Ezinezkoa da. I f (t)dx t parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
-1

da.

b) 1zan daiteke. J‘ f (x)dx integral inpropio konbergentea litzateke.

—00

¢) Ezinezkoa da. jg(x,t)dt X parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
1

da.

d) Izan daiteke. Ig(x,t)dx t parametroaren mende definituriko integral parametrikoa
0

da.



¢ odx . .
3.- | —— integrala emanik:
!(x—s)2 g

a) Aztertu inpropioa ote den, eta adierazi, dagokionean, bere puntu
singularrak.

b) Kalkulatu.

(1.5 puntu)

a) If(x)dx non f(x):ﬁeR Vx e (1,00)—{3}

oo puntu singularra da.

Af(3)eR eta |ingf(x)=oo = x=23 puntu singularra da.

Beraz, integral inpropioa da.

0 3 a ©
b) J.f(x)dx=J.f(x)dx+J.f(x)dx+J. f(x)dx=1,+1,+1,,non 1<a<3.
1 1 3 a

I L > Odx =— L +K
(x=3)

Orduan:

3

j f (x)dx = —LS

1

:_|im_+i:oo = |, dibergentea da.
, ¥ x-3 1-3

= I f (x)dx dibergentea da = _[ f(x)dx =0
1 1



0
4.- a) Kalkulatu J(a) = J' e¥dx Vva>0

b) Aurreko emaitzatik abiatuz, eta deribazio parametrikoa erabiliz, kalkulatu

0
J' x° - e*dx

(2 puntu)

0 ax |°
a) J(a)= J'eaxdx:e? :é va>0

—00

b) Aurreko emaitza a parametroarekiko deribatuz:

0
J'(a)= J' xe*dx = _ai va>0

2
Deribazio parametrikoa errepikatuz:
: 2
J"(a) = I x’e¥dx=— Vva>0
e a
Deribazio parametrikoa errepikatuz:
: 2-3
J"(a) = j xe¥dx=-—- Vva>0
el a
Eta horrela jarraituz gero:

a10

0 9'
J9 (@)= J. xe¥dx=-— Va>0

0
Eta a =1 baliorako: I x°-e*dx = —9!



